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O objetivo deste minicurso é enunciar o célebre teorema (ou cota) de Hasse-Weil, bem como
apresentar uma demonstração devida a Enrico Bombiere (como em [Sti09, § 5.2]). Para uma
curva algébrica 𝐶 sobre o corpo finito F𝑞 , a cota de Hasse-Weil consiste na desigualdade

|𝑁 − (𝑞 + 1)| ≤ 2𝑔√𝑞,

na qual 𝑁 e 𝑔 são, respectivamente, o número de pontos F𝑞-racionais e o gênero de 𝐶. No lugar
de curvas algébricas, adotaremos a linguagem equivalente de corpos de funções algébricas.

O dito teorema é também conhecido como “Hipótese de Riemann para corpos finitos”; tal
distinta (e aparente dissociada) denominação também será justificada.

Espara-se que o interessado tenha um conhecimento razoável sobre grupos, aneis, corpos e
teoria de Galois, e um conhecimento mínimo sobre funções de uma variável complexa e corpos
finitos.

A sequência dos tópicos abordados é como abaixo. A principal referência é [Sti09].

— Corpos de funções algébricas.

— O teorema de Riemann-Roch e suas principais consequências.

— Extensões de corpos de funções algébricas.

— A função zeta e o 𝐿-polinômio de um corpo de funções algébricas sobre um corpo finito.

— O teorema de Hasse-Weil.
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