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Neste trabalho são introduzidas algumas noções básicas de sistemas dinâmicos usando
o shift como exemplo e objeto de estudo. Seja Σ2 o conjunto de todas as sequências de
dois śımbolos, ou seja, Σ2 = {(x0, x1, x2, . . .) |xi ∈ {0, 1} , i = 0, 1, 2, . . .}. O shift é a
função σ : Σ2 −→ Σ2 dada por σ(x0, x1, x2, . . .) = (x1, x2, x3, . . .). Exploraremos algumas
propriedades da dinâmica dada pela iteração do shift em Σ2.

Dinâmicas simbólicas de dois (como acima) ou mais śımbolos são ricas em propriedades
interessantes e servem como modelos para dinâmicas mais gerais. Sob certas condições é
posśıvel mostrar que importantes sistemas dinâmicos são, em algum sentido, equivalentes
a uma determinada dinâmica simbólica.

Definimos em Σ2 uma métrica com a qual o shift é Lipschitz-cont́ınuo. Provamos que a
dinâmica do shift em Σ2 é transitiva e tem o conjunto dos pontos periódicos denso. Mais
precisamente, um sistema dinâmico f : X −→ X é transitivo se alguma de suas órbitas

O+(p) = {p, f(p), (f ◦ f)(p), (f ◦ f ◦ f)(p) . . .} = {fn(p) |n ∈ N}
for densa em X, enquanto um ponto p ∈ X é periódico de peŕıodo k se este é o menor
natural tal que fk(p) = p. O objetivo futuro do trabalho é estudar os fundamentos da
conjugação e semiconjugação do shift com dinâmicas importantes, como a expansora de
grau 2 no ćırculo.
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IMPA, 2023.


	Referências

